Geometria Analitica

PURO-UFF - 2017.2

VS - 18/dez/2017 - Eduardo Ochs

Respostas sem justificativas ndo serao aceitas.
Diagramas muito ambiguos serdo interpretados errado.
Proibido usar quaisquer aparelhos eletrénicos.

Lembre que uma equacdo de cénica é uma equacio da forma az? + bxy + cy? +
dr+ey+ f=0; 4+ (z+y)(r —y) = by ndo é uma equagio de conica mas é
equivalente a uma: 2% — 32 — 5y +4 = 0. E o truque pra gente se livrar das

duas rafzes quadradas em VA ++vB =C ou VA— VB =C é

VA+VB=C = C*C?-2A+B)+(A-B)?2=0
VA-VB=C = C*C?2-2A+B))+(A-B)2=0

1) (Total: 3.5) Sejam A = (0,2,2), B=(3,3,0), C = (4,0,4), D = (0,4,2).
a) (0.5 pts) Seja 7 o plano que contém A, B e C. Dé a equacgao de .

b) (0.5 pts) Seja E o ponto de m mais préximo de D. Dé as coordenadas de E.
¢) (0.5 pts) Seja r uma reta ortogonal a m que contém A. Dé uma parametriza-
¢ao para 7.

d) (0.5 pts) Seja F' o ponto de r mais préximo de D. D& as coordenadas de F.
e) (0.5 pts) Teste se o seu ponto F estd correto. Dica: inclua uma explicagdo
em portugués.

f) (0.5 pts) Teste se o seu ponto F estd correto. Dica: inclua uma explicacdo
em portugués.

g) (0.5 pts) Calcule d(E, ).

2) (Total: 1.0) Sejam P, = (6,6), P, = (3,4), Ps = (9,4), P, = (6,2). Dé a
equacao da elipse que contém Py, P», P3, P;.

3) (Total: 4.0) Sejam F(z,y) = Pr(l—BS(x,y;, A =(0,2), B =(4,0), r a reta
que passa por A e B, e G(z,y) o ponto de r mais préximo do ponto (z,y).

a) (1.0 pts) Encontre a,b,c,d,e, f € R para os quais isto valha para todo
z,y €R: F(z,y) = (ax+by+c,dx+ey+fj.

b) (3.0 pts) Encontre a,b,c,d,e, f € R para os quais isto valha para todo
z,y € R: G(z,y) = (ax + by + ¢, dx + ey + f).

Dica: se vocé nao souber encontrar as solugoes direto use o método do chutar-
e-testar.

4) (Total: 1.5) Sejam A = (0,1) e B =(3,0).

a) (0.5 pts) Encontre trés pontos Cy, Cy, C3 diferentes tais que area(AABC,) =
drea(AABC5) = drea(AABCs5) = 10.

b) (1.0 pts) Represente graficamente o conjunto { C' € R? | drea(AABC3) =
10 }.

2017-2-GA-VS January 26, 2018 00:46



Mini-gabarito (ndo revisado):

1) 3.1, 2, AC = (4, 2,2}, AB x AC = (~2, 14, -10); seja il =
0,7, 5§

Y ={(z,y,2) ER3 | 1o+ Ty +5z=24}

)Sejam ' ={D+ti|teR}e E€ennr’; E=(—14/75,202/75,48/75).
) r={A+ti|teR}=1{(0,2,2)+(1,7,5) |t cR}.

1d) F = A+ PrsAD = (0,4,2)

e) E €1 = sim; EDLw = sim (basta checar E ?//n ie., ED x i ﬁ)
1) F € r = sim; Z*Tﬁj_r:>51m

lg) Eenm = d(E,m)=0.

2) Centro (6,4), equacdo (23%)2 + (£53)2 = 1.

@ 1_35r_y5ﬁ 230 (7 3] = (L, 2) =
3a) F(z,y) —Prﬁsx = s (1,3) = (z + 3y) (55 15) =
(lergy7 3I1J59y) (52 + 15y + 0, 352 + 15 +0)
3b) G(z,y) = A+ Pryp Az, y) = (0,2) +Prﬁ(x,y—2

—5—5 —_—
=(0,2) +<4:23%4 ) + (dz +4-2y) (2, 52)

4,-29-(4,—2
(4$—*y+g,—*$+5y+2—*)

4) Alguns pontos: (1,4), (4,3), (-1,-2), (2,-3).
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