Geometria Analitica

PURO-UFF - 2017.2

P2 - 11/dez/2017 - Eduardo Ochs

Respostas sem justificativas ndo serao aceitas.
Diagramas muito ambiguos serdo interpretados errado.
Proibido usar quaisquer aparelhos eletrénicos.

Lembre que uma equacéo de conica é uma equacio da forma az? + bxy + cy? +
dr+ey+ f=0;4+ (r+y)(x —y) = by ndo é uma equagdo de conica mas é
equivalente a uma: 22 —y? — 5y +4 = 0. E o truque pra gente se livrar das

duas raizes quadradas em VA + VB = C ou VA — VB =C é

VA+VB=C = C2(C?-2A+B)+(A-B)?2=0
VA-VB=C = C*C?-2(A+B))+(A-B)?2=0

1) (Total: 1.5) Use as férmulas acima para transformar

d((x,y), (_27 O)) - d((%y), (2,0)) =2

numa equacao de cOnica e verifique se os seguintes pontos obedecem a equagao
original e a equagdo da conica: (1,0), (2,3), (—=2,3), (—=1,0).

2) (Total: 4.5) Faga esbogos das conicas com as equagOes abaixo. Algumas
delas sao degeneradas. Em todos os itens abaixo considere que u = 2y e v = x+y
— ou que u e v sdo abreviagées para 2y e x + y.

a) (0.1 pts)  a°+y* =1 k) (0.5 pts) w(u—1)=0
b) (0.1 pts) a*+y*> =4 1) (0.5 pts) v(v—1)=0
2, .2 _

g)(?)}pts) PP =0 ) (02 pts) w42 =0
) ( ptS) TY = Il) (0 3 ptS) w402 =1

e) (0.1 pts) ay=4

f) (0.1 pts) =zy= 0) (0.2 pts) wuv=0

g) (0.1 pts) ay=—1 p) (0.4 pts) ww=1

h) (0.1 pts) 2%2=y q) (0.4 pts) wv=-—1

i) (0.1pts) = =y? r) (0.5 pts) w?=uv

i) (0.1 pts) 2% =y? s) (0.5 pts)  u = v?

3) (Total: 1.5) Dé uma parametrizagdo para a reta que pertence aos planos
r+y+z=3ex+2z=3.

4) (Total: 2.5) Sejam:

ro= {(t,t0)[teR}
s = {(2t,-2t,4)|teR}
o= {(t,t,0)|teR}

s = {(t,0,3—t|teR}

a) (0.1 pts) Calcule d(r, s) no olhémetro.
a) (0.9 pts) Calcule d(r, s) pela férmula.
c) (1.5 pts) Calcule d(r/, s’) pela férmula.

2017-2-GA-P2 December 13, 2017 21:52



Gabarito (versdo nao revisada)

1) d((xay)’ (*23 O)) - d((gj,y), (270)) =
=(@+2)2+y2— /(2 —2)2+1y2=2. Sejam C =2,

A=(x+2)2+y2:x2+4a:+4+y2,

B=(x—-2?%+y>=22-4r+4+y* entdio A— B =28z e

A+ B=2(2?+4+y?).

VA-VB= CéC’Z(CQ 2A+B)+(A-B)2=0
-4

=4 (22 +4+y)) +(82)2 =0
= (—162% — 16y — 64 + 16) + 6422 = 0
=4

(z,y)  d((z,y),(=2,0)) —d((z,y),(2,0)) =0 48z% — 16y2 —48=0
(1,0) 3—1=2 48—-0—-48=0
(2,3) 5—3=2 192 — 144 —48 =0
-2,3) 5—3=2 192 — 144 —48 =0
~1,0) 1-24 -2 48— 0-48=0

- @ @ ) - )

NN
=N

Y
S i e i
i s St S S

N
|

J .
I

/

3)z=352 y=3-—20-2=3-—g— 352 =322 r={(3,3232) |z R}
4) Sejam:
7‘—{(000) +(LL0S [teR),  A=(0,0,0), i=/(1,1,0),
= {(0,0,4) + (2, 20§|teR} B=(0,0,4), #=(2—2,0),
"= {(0,0,0) + 1103teR} A’ =(0,0,0), @ =(1,1,0),
¢ ={(0,0,3)+ (1,0,—1) [t eR}, B =(0,0,3), & = (1,0, 1),
4a) 4
4b) d(r,s) = |([@, 7. AB) /4rea(i, 5))| = |(16/]/(0,0,4)|])| = 4
de) d(r', ') = |<wcﬁ1/area<ﬁ 6>|—|\§§§1\ AT =TI = [3/v3] =
V3
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