Geometria Analitica

PURO-UFF - 2016.1

P1 - 8/jun/2016 - Eduardo Ochs

Respostas sem justificativas nao serao aceitas.
Proibido usar quaisquer aparelhos eletronicos.

1) (Total: 2.5) Sejam

o= {($,y)€R2|5l’—2y:0},
Ty = {(2,2)+t(2,—1;|t€R},
r3 = {(54+3u,1—4u)|uecR}.

a) (1.5 pts) Determine as coordenadas de C' € riNry, D € r1Nrge E € roNrs.
Obs: se vocé conseguir encontrar as coordenadas de algum ponto sé pelo gréafico
basta provar que ele pertence as retas adequadas.

b) (1.0 pts) Determine a &drea do tridngulo CDE.

2) (Total: 2.5) Sejam:

C={(r,y) eR?| (2 -3)° +(y—4)° =25}
C'={(z,y) eR* | (x =7+ (y—3)* =4}
cne' = {11

a) (2.0 pts) Encontre os dois pontos de interse¢ao I e I’ dos dois circulos. Obs:
se vocé conseguir encontrar algum ponto sé pelo gréifico basta provar que ele
pertence aos dois circulos.

b) (0.5 pts) Determine o ponto médio M de I e I'.

3) (Total: 1.5) Verdadeiro ou falso? Justifique.
Se 1 e ¥ sao ortogonais e ndo-nulos e W = atl + bv entdo W = Przw + Przw.

x

4) (Total: 1.0) Determine a distancia entre as retas com equagoes y = 1 — %

ey=2-—%.
5) (Total: 2.5) Sejam A = (2,5), B = (1,3), C = (2,3), D = (2,1),
r={(z,y) ER* |z +y=3}.

a) (0.5 pts) Calcule cos(ABC).
b) (2.0 pts) Encontre uma reta s que passa por D e que faz com r o mesmo
angulo que ABC.
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Mini-gabarito:

la)
T Se C = (1,2.5) entao
1 D Ceryporque5-1—-2-25=0,
Tr C € ry porque C = (2,2) + (—0.5)(2, 71;,
4 re portanto C' € rq Nry.

+ Se D = (2,5) entao
Deryporque5-2—-2-5=0,
| | I I I I D€T3pOI"queD:(5+3-O,1f4~O),

f -“ L =\'\= portanto C' € ry Nrs.

Se E = (x,y) € ry € 13 entao
E=(2+2t2—-1t)=(5+3u,1—4u)
24+2t=5+3u

2—t=1—-4u

2—1+4u=t

t=1+4u

242(14+4u) =5+ 3u
242-54+8u—-3u=0

Su=1

1
U=s3
t=1+4%f =1

E=(zy)=02+222-2)=(+3:1-4%)=(2,1)=(5.6,02)

1b) CD = (1, 2.53, CF = (4.6, —2.3§, [CD,CE) = (46 %)

|[@,ﬁ]| =] %%5|=-23-46-25=-23-11.5=-138
Area(CDE) =13.8/2=6.9
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Seja I = (7,1). Entao
I€Cporque (T—3)2+(1—-4)2=25¢
I €C porque (7T—17)2+ (1-3)2 =4.

s —
SeJamquOCO,foﬁ,war i, M =Co+w, ' =M+ 1IM.
Entdo @ = (4, —1), 7 = (4, —3),

4-1)(4,— 17 7 17)
9] _ (51 68 76 19\ _ (127 49

=(3,4) + (ﬁa —1) = (‘%77 =)+ (= - = (5, 13)

m—(ﬁ ) - (1,1) = (¥, 4) - (82, 10) = (£, %)
=T 17 D) =1y 17017 = \170 17
I/_(ﬁ §)+(§ 2)_(@ Q)
=\ar 17 7017/ — Va7 1
3) Prgw = Pry(at + b0) =
a(ag:{bﬁ)ﬁ: a.(aﬁzﬁz.(w)ﬁ: a(uﬁi)i—.&-;(ﬁ it — a(ag);b 05— a(gg)
Pryw = Pry(ad + bv) =
U (ag;: v),g: U (auz;rvj)( v),l—)»: a(v uz_;r;(v v),l—)»: a 0«;1-71(71) U)U: b(;{}))
Pryw + Prywl = ati + b0 = W
B| C
s
4
) A
r
Sejam:
r={(z,y) eR?|[y=1-5} A=(0,1),
s={(z,y) eR?|y=2-2}, B=(0,2).
- dAB) 1 _ 9

Entao d(r,s) = d(A,s) = 77737 = 1075 = 10
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